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Resumen de Limites

CASO 1: sustitu@dn directg

lim f(x) =L

Se sustituye la variable independiente por el valquatiende la x

Ejemplo 1.
Hallar el imite del polinomio,

11'11%5x+3:

Solucion.
lin%5x+3:5-2+3: 13

Ejemplo 2.
Hallar el imite trigonongtrico

gljin}r(sen 0 + cos 0) =
Solucion.
lim (sen § + cos §) = sen m+cos m =04+ (—1) = —1

T—T

CASO 2: indefinicdn %: factorizacon y cancela@n

Ejemplo 3.
Hallar el imite de la funodn racional,

Solucion.
2?2 —49 72— 49 0
lim = =

por tanto se debe factorizar, cancelar y posteriormente sustituir en el polinomio que queda;

, o 22—=49 (v —=T(xz+T7)
T T T o D =TeT=N




www.matebrunca.com Prof. Waldodavquez Gonalez

CASO 3: indefiniobn : racionalizaddn y canceladin

Ejemplo 4.
Hallar el limite de la funobn racional;

o x—9
lim =
-3

r—9 \/_

Solucion.

Al hacer la sustitud@n directa tenemos,

i x—9 9-9 0

m = = —

=9/x -3 9-3 0

por tanto se debe racionalizar, cancelar y despustituir directamente el polinomio restante,
im 29 (r—-9)(Vr+3) _ lim (x —9)(Vx+3)
=\ Z—3 o9 (T-3)(VT+3) b  (1-9)

Recordar que al racionalizar tanto el numerador como el denominador se multiplica por un 1 cony

niente. En cada caso se usa el conjugado de la egpresiical, conjugado que se diferenciaen + o -, de la
expresbn radical original.

:11%ﬁ+3:¢§+3:6

CASO 4. indefinicé)n% conk # 0: limites infinitos, imites unilateral

Ejemplo 5.
Hallar el imite,

Solucion.
Al sustituir directamente tenemos,

2z 2-3 6

lim =—=
=—=3r—3 3—-3 0

Debemos recurrir al estudio de esta fumcaproxin@ndose tanto por la derecha al 3 como por laizquier-
da. Es decir,imites unilaterales. Desde ahora la exgesi—, significad que tomarenos valores cercanos
a 3 por la izquierda en forma ordenada ascendente. La e@piEsi significad que tomamos valores cer-
canos a 3 por la derecha es forma ordenada descendente. No debe confundirse con los signos negat
positivos de los imeros, lo mismo que con las operaciones de suma y resta.

Lo mas pActico es hacer una tabla de valores para identificar la tendencia de anfunci
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lim = i 2
z—3— T — 3 xir%_ r—3
r— 3 5%3
1 -1 x — 3T %
2 -4 5 5
2.5 -10 4 8
2.7 -18 3.5 14
2.8 -28 3.3 22
2.9 -58 3.2 32
2.99 -598 3.1 62
2.999 | -5998 3.01 602
! ! 3.001 | 6002
3~ —00 ! !
3" +00

Como vemos los dosgrhites son distintos y la gfica aslo indica.

(x)=2x/(x-3)

De aqu concluimos que,

im 2% NO EXISTE
=3 — 3
CASO 5: Imites al infinito'
k
. _ 1
lim k =
r—+o0
limk=%k
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A" + A1 " a0 2+ L+ ag . a,

250 b 1 by 12" L by ot 4 .. + by a—iec b,

Ay T™ + Ay 1 ™ ™2+ L+ ag Q™
i = lim ———, con m>n
z—too  b,x" + b,_12" 1 + by_ox™ 2 4 ... + by z—+too b,
A T™ + Ay 1 ™+ Q0™ 2+ .+ ag ) .
i = lim ——, con n>m
az—too  hoam + b, + by_0x™ 2 + ...+ by z—+oo b, g

Ejemplo 6.
Hallar el imite al infinito,

623 — 522 + 1
im ——— =
z—+oo 23 +4x — 7

Solucion.
Aplicando una de las propiedades

623 — 52 + 1 .6
m —w =
z—+oo 23 +4x — 7 z—+00 2

Ejemplo 7.
Encuentre elimite siguiente:

. 324823 + 62 —2
lim =
e—too T3 —4r+9

Solucion.
Aplicando una de las propiedades

32® + 822 + 62 — 2 o 3a?

1§ — 1 Bt
vt T3 — Az 49 e 7 T T
Ejemplo 8.
Encontrar elimite,
8r2 — 1 —12

] —
P 22° + 6t — 22 — 3

Solucion.
Aplicando una de las propiedades

822 —x —12 ) 8 4
= lim — = lim

lim = — =0
z——o00 24° + 6t — 22 — 3 r——00 Q3 T——o00 I3
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CASO 6: formas con infinitos usadas frecuentem'ante

h’n%—:—::too lim k-2 =k -+o0o=4+x
z—0 O r—+o00

| a:_:l:oo_j:

N Bk

CASO 7: formas indeterminad'as

= ——; 0-%o00; 4o0—+o0; 0% (£o0)’ 1T
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